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CORRIGÉ DE L’EXERCICE

Nombres Complexes 
Exercice de Synthèse



CORRECTION

1. Écrivons le nombre 1 + i sous forme exponentielle:

• Le module de 1 + i est:  1 + i  = 2 .

• Soit ݂, l’argument de 1 + i: 1 + i = 2 ( cos ݂  + i sin ݂  ) = 2  2
2

 + i 2
2

  .

Par identification:   
cos ݂  = 2

2

sin ݂  = 2
2

 cad  = 
4

 + 2 k , k   .

Au total, sous forme exponentielle: 1 + i = 2 e i 4 .

2.  Montrons qu’il existe un entier naturel n0 tel que pour tout entier n ≥ n0,  
le point Mn est à l’extérieur du carré ABCD:

Notons que la distance maximale entre le centre O et les côtés du cube est: 4.
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En effet: la longueur OA = la longueur OB

= la longueur OC

= la longueur OD

= 4.

Ainsi, le point Mn est à l’extérieur du carré ABCD ssi: OMn > 4.

OMn > 4  <=>   zn  > 4  <=>   (1 + i ) n  > 4  <=>  ( 2 ) n > 4 .

Or: ( 2 ) n > 4  <=>  ( 2 ) n > ( 2 ) 4 =>  n > 4.

Au total, il existe bien un entier naturel n0 = 5 tel que pour tout entier 
n ≥ n0, le point Mn est à l’extérieur du carré ABCD.
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