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NOMBRES COMPLEXES, SYNTHESE

CORRECTION

Partie A

I. Calculons U,

U,=lz,| <= UO=|‘/1_3-1’| cad U =2.
Autotal: U,=2.

2. Montrons que (U,) est géométrique et déterminons U, et q:

Nous savons que: U =lz |

VAN _
Dol: U  =lz |
=1(/+1i) an
=l1+illz |

=2 |z |
=Y2 U (zl=U)

Au total, la suite (U, ) est géométrique:

de raison q = Y2 et de premier terme U, = 2.
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3. Exprimons U, en fonction de n, pour tout entier naturel n:

Comme U,,, =2 U, nous pouvons écrire:
U=U(2) cad U =2(V2)
Au total, pour tout entier natureln: U =2 (V2)'.

4. Déterminons la limite de la suite (U ):

lim U_ = lim 2 (V2)
n—>+40 n-+©

= +00.
Au total: comme lim U, =+, (U ) est donc divergente.
[ )
Partie B
I. Déterminons la forme algébrique de z,
z,=(1+i)z, <= z,=(/+i)(V3-i) cad z,=(V3+1)+i(V3-1)

Sous forme algébrique: z,=(V3+ 1)+i(V3- 1)

2. a Déterminons la forme exponentielle de z et | + i:

En ce qui concerne 2,

* Le module de z, est: Izol =2

* Soit 6, argument de z, z,=2(cosO+isinf)=2 (g - ;—_z)
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Par identification:

Sous forme exponentielle z, s'écrit: z,=2 (cos (-%T) + i Sin (

<

cad 9=-g+2.k'lT,kEZ.

N
=2e’;.

En ce qui concerne | + i:

e Le module de I +iest: |1+il=vV2

Par identification:

<

- Soit ©, Pargument de | + i: I+i=\/i(cose+isine)=~/7.<
yA
cose=‘lzE
cad 0=" 42kT kEZ
R 4
Sin6 = —
yA

)

PR
—_—t —

)

Sous forme exponentielle | + i S'écrit: 1+i= V2 (cos%u‘sm %)

= ‘/i e"%.

2. b. Déduisons-en la forme exponentielle de z,

Nous avons: z,=(1+i)z;

Dou: z =(‘/E e"%) x(Ze'%) cad z,=2‘/i "%.

/
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™

Au total, la forme exponentielle de z, est: z = 2V2 e

3. Déduisons-en la valeur de cos (%)

Nous savons que: <z, = (\/:_3 + 1)+ (‘/3 -1)

-z,=2.‘/i<cosz+isinI

12 12
Par identification: 2VZ cos I =V3+/ cad cos E = 3+ ’.
7 . 2v2
Au total: cos(z)= 3+ !
) 2y2
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