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NOMBRES COMPLEXES, SYNTHESE 0

CORRECTION

I 'affirmation | est: Fausse.

En effet, soit Péquation: z-i=i(z+1) (/).

(1) <=> z-i=iz+i <= z(I-i)=2i <> Z=I£’° cad: z=-1+i.
-i

- lemodulede"-1+i"est: |-1+il=vZ

* Soit 6, largument de " -1 + i ":

-1+i=V2 (cosO + i sinb)

=7 (5+7)
J_ V2
Par identification:
cose—-—l—-@

V2T 2 T

= 0=-—+2KT,kEZ

sine——l——z *

V2T 2

N3 N3
Autotal: z=V2e' " 2V2e'".

2. L'affirmation 2. est: Fausse.

En effet, sorrunreeIxEl-— —1:

| +e**= |+ (cos(2x)+isin(2x))
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=(/+cos(2x))+isin(Zx)
=2 cos*x + 2isinx cosx, car: ¢ cos(2x)=2 cos*x- |

e Sin(2Zx)= 2 sinx cosx.
Doi: I+ e** =2 cosx[cosx+isinx] cad: |+e** =2 cosx x e™.
Autotal: I+e**=2 cosxxe*#2 cosx xe'*.

3. L'affirmation 3 est: Vraie.
En effet, soit M le point d'affixe: z=x+iy.
lz-il=lz+ 1| <= |lx+iy-il=lx+iy+ 1/l
<= |lx+i(y-Nl=l(x+nN+iyl
<= x*+(Yy-1=(x+1)+y*
<=> x*+yYy*+1-2y=x*+1+2x+y*

<=> -2Yy=2x ouencore. Yy=-x.
Au total: le point M appartient bien a Ia droite d’équation y = - x.

4. L'affirmation 4 est: Fausse.
En effet, soit Péquation: z°+z-i+1=0 (2).

Icii z=x€ IR, car. zestunréel.

Dans ces conditions: (2) <=> x°+x+ I=.

Or: x°+x+ /€ IR et nous ne pouvons donc pas avoir: x°+x+ I=i.

Autotal: z°+z+ 1 =i.
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