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PGCD 13

Les nombres de Fermat sont les termes de la suite ( Un ) définie sur � par: 

	 Un = 2 2 n + 1.

1. �a. Démontrer que pour tout entier naturel:  U n + 1 = ( Un - 1 ) 2 + 1.

�b. Démontrer par récurrence que pour tout entier naturel n ≥ 1:

	 U n - 2 = U0 x U1 x . . . x  Un - 1 .

2. �a. m et n désignent deux nombres entiers naturels non nuls tels que m < n.

Montrer qu’il existe un entier naturel " a " tel que:  Un = c . Um + 2.

�b. Justifier que:  PGCD ( Um ; Un ) = PGCD ( Um ; 2 ).

c. En déduire que:  PGCD ( Um ; Un ) = 1.




