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PGCD 11

( an ) et ( bn ) sont les suites définies pour tout entier naturel n ≥ 1 par:

 • a1 = 3  et  an + 1 = an + 2

 • b1 = 2  et  bn + 1 = bn + an .

1. Pour tout n ≥ 1, exprimer an en fonction de n.

2. a. Démontrer que pour tout entier naturel n ≥ 2: bn = 2 + 
i = 1

n - 1
a i .

b. En déduire bn en fonction de n.

3. a.  Démontrer que pour tout entier naturel n ≥ 1, un diviseur commun à an et 
bn est un diviseur de 5.

b. En déduire que PGCD ( an ; bn ) = 5  ssi: n  2 [ 5 ].

c. Que peut-on dire de an et bn pour les autres valeurs de n ?




