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NOMBRES PREMIERS 9

Soit q > 5, un nombre premier et M le produit des nombres premiers de 5 à q:

M = 5 x 7 x 11 x . . . x q.

Posons: N = 22 x M + 3.

1. a. Montrer que N est impair.

b. Montrer que: N   0 [ 3 ].

2. Soit P un nombre premier divisant N.

a. Montrer que: P > q.

b. Montrer que: P  1 [ 4 ]  ou  P  3 [ 4 ].

3. Soit N = P1
1  x P2

2 x . . . x Pr
r  , la décomposition de N en facteurs premiers.

a. Montrer en raisonnant par l’absurde qu’il existe un facteur premier Pi,  
avec i ı [ 1 ; r ] tel que: Pi  3 [ 4 ].

b. En déduire qu’il existe une infinité de nombres premiers de la forme 4 n + 3.




