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UNE INTEGRALE ! °

CORRECTION

I.Calculonsg’sur[o;g]:

La fonction g est dérivable sur [ 0, %T ]
op o P4 . P4 7T
Dans ces conditions, nous pouvons calculer sa dérivée sur [ 0, Z ]
LI
PourfoufxE[O;z]. g (x)=0+ 2cosx.

cad: g'(x)=2cosx.
- m
Ams:pourfoufxﬁ[o;z ]: 9’ (x)=2cosx.

2. Déduisons-en Ia valeur de I:

/2
lci I= f (ﬂ) dx.
0 | + 2sinx

Cos x

Soit f (x)= ——
4 | + 2sinx

. fest continue sur [ 0, -'ZT } Elle admet donc des primitives

sur [ 0; -’ZT ] et par conséquent I existe.
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T2 T2
I=f ( cosx )dx <=>> I=—Ixf ( 2 cosx )dx
| + 2.sinx 2 Yo | + 2.sinx

TIZ a?
<=> I:—,xf M X
2 Jo gl(x)

I /2
<=> I=—x]|In(g (x))]
L 0

r T2
<=> I =—x|In(l + 2sinx) ]
2 1 0

<= I= —, X (In (I+ 2.sin E) -In(l+ ZsinO))
2 2

cad I= 71_ x (In(3) - 0)

_in(3)
2

Ainsi: I

3.a Montrons que I+ J= I

T2 T2 i
I+J= ( cosx )dx+f ( sin(2.x) )dx
0 | + 2Sinx 0 I + 2.8inx

B f"’z (COSx-I- sin(Zx)) dx
0 | + 2sinx .

Or: sin(2Zx)=2sinx x cosx.

cosx + Sin(2x) _cosx + 2.8sinx X cosx
| + 2.Sinx | + 28inx

Dans ces conditions:

_cosx (1 + 2sinx)
I + 2.sinx
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T2
Dou: I+J= cosx dx
0

/2
=[sinx] cad: I+J=1
0

Ainsi, nous avons bien: I+ J=|.

3. b. Déduisons-en Ia valeur de J-

CommeI+J=1 et I =M, nous pouvons affirmer que:
J= I-—m(a)-
2
Ainsi: J= I-M
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