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LES MATHEMATIQUES

AU BACCALAUREAT S

NOMBRES COMPLEXES, BAC S

* Affixe d'un nombre complexe

» Ecriture algébrique d'un nombre complexe
 Nombre complexe conjugué

» Ecriture géométrique d’un nombre complexe

» Ecriture trigonométrique d'un nombre complexe
* Argument d’'un nombre complexe

 Module d'un nombre complexe

* Partie imaginaire d’'un nombre complexe

* Partie réelle d'un nombre complexe

* Représentation géométrique d’'un nombre complexe
* Triangle équilatéral direct
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EXERCICE 2

[ Liban 2019 ]

I. a. Déterminons la forme algébrique de I'affixe du point A’

/
Nous savons que: f(z)=7', avec 2'=--
z

lci: A(z,) avec z,=-/+i.

Dans ces conditions: f(z,)=z,
<= f(z )—_—I
= . _ZA
-1
<=> f(zA)=-I_+i
<=> f(z,)= - (+1)

(-1+i)(1+1i)
<=> f(zA)=EI+E,i,

Ainsi, la forme algébrique de l'affixe du point A' est: z,’= El - El i.

I b. Déterminons la forme exponentielle de I'affixe du point B":

!
Nous savons que: f(z)=12), avec Z'=--
z

| i
— e
2

e

lci: B (z,) avec z,=
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Dans ces conditions: f(z,)=z,

<=> f(zB)z—l
%
-1
<=> f(z,)= T
‘es
2

il
<=> f(ZB)=-2.€ 3

LA

<=> f(z,)=2x e xe'

2T
<=> f(z;)=2¢e *.

2T
Ainsi, la forme exponentielle de l'affixe du point B' est: z))=2 e 5
I c. Représentation graphique dans le repere orthonormé direct (0, ; V).

Nous avons le graphique suivant avec:

A(-1+i) B(ie'g) A’<i+ii>ef B’(Ze'%)
’ 2 ! 2 2

N
N
>
e —————— = = - — -
7
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2. a Montrons que 2’ = 1™,
r

/
Nous savons que: f(z)=12, avec Z'=--
z

Dans ces conditions: f(z)=72'

-1

<=> f(z2)=—
z
-1
<=> f(z) =—
re
/I -ie
<=> f(z):-—xe
r
| im -ie
<= f(z)=-xe xe
r
<=> f(z)=2'= Leme
r
Au total, nous avons bien. z'= ! e
r

2. b. Est-ce vrai ? Justifions:

Si un point M, distinct de O, appartient au disque de centre O et de rayon | sans
appartenir au cercle de centre O et de rayon |, alors nous pouvons écrire:

OM< | <= lzl<

/
<= —>
|z |

A

freemaths fr, 2019 Corrigé -Bac- Mathématiques-2019

<=> >/




pd

reserves

P4

Freemaths : Tous droits

<=> >/

A

<= |Z|>1 cad: OM > |.

(M(z) et M (2))
Au total, nous venons de justifier que c'est: vrai.

3. a Montrons qu'une équation cartésienne du cercle est x* + x + y* = 0:
D'apres le cours, nous savons qu'une équation cartésienne d'un cercle de

centre K (zK =- Z’> ou K (- E/; O) et de rayon R = il s'écrit:

(v-x P+ (g -g =R <=> (x+ EI)Z tly-or= <E,>2

yA / 2 /
<> X"+-+xX+Yy-=—
¢
<=> x*+x+Y*=0.
Ainsi, une équation cartésienne du cercle est bien: x* + x +y*=0.

3. b. Déterminons la forme algébrique de 2’ sachant que z = x + iy:

lci z’=-zl, avec z=x+iy, x €R* et y€ R

N -1
Dou: z'= -
X+1Y

_-(x-iy)

x*+ y*

freemaths fr, 2019 Corrigé-Bac-Mathématiques-20/19



pd

reserves

P4

Freemaths : Tous droits

(sag) (i)
x7—+\y2 x2+‘y7_

Ainsi, algébriquement 7’ écrit: 7' = (x2-+xyl) +ix (xli yz)' x €EIR* et yEIR*

3. c. Montrons que M’ appartient d la droite d’équation x =!I

D'apreés la question précédente, la partie réelle de ' cad l'abscisse de M' est:

r g avec xE€IR* et y€EIR*

Or le point M (x, y), distinct de O, appartient au cercle de centre K (zK =- %)

/
et de rgyon R = —
2
Do nous avons: x*+x+y*=0 cad: x*+y*=-x.
Dans ces conditions: ——— = —>
x*+y* -x

=1.
Ainsi, l'abscisse du point M’ est égale a 1.

Au total: M appartient donc bien a la droite d'équation x = 1.
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