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REEL OU IMAGINAIRE PUR ? e

CORRECTION

I." A" est-il bien défini pour tous les nombres complexes z:

2 _9:
[ci: A=z_ Zl, avec z=x+iy et z=x-iy
zz+/
(x+iy)-2i

=(x+i,_(/)(x-i\(/)+l

_XP-Yyr+2ixy-2i
- xE+y*+ 1

_(x*-y*)+i(2xy- 2.)_
- x*+y*+ 1

Comme pour tous les réels x et y, x> +y*+ 1 # 0. " A" est bien défini
pour tous les nombres complexes z.

2. Montrons que " A" est réel ssi(z-2)(z+2)= 4i:

_(x*-y*)+i(2xy-2)
- x*+y*+ 1

A , d'apreés la question précédente.
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2xy-2
x*+y* + |

" A" est un nombre réel ssi: =0 cadssi xy =1

e (z2-7) (2 +7) = (2iY) (2.%).
Doi: (z-Z)(z+2Z)=4i <= Yixy=4i <= xy=1.
Ainsi," A " est un nombre réel ssii xy=1 cad (z-Z)(z+2)=4i

3. Démontrons que " A " est un imaginaire pur ssi il existe un réel x tel que
Z=X+iXx OU Z=X-iX:

_(x*-y*)+i(2xy-2)
B x*+y*+1

A

, d'aprés la question précédente.

Dans ces conditions," A" est un imaginaire pur ssi:

x?-_y?-

——— =0 <= x*-y*=0 <= x?=y* cad x=Y ou x =-yY.
xT+y*+ 1

Dou: *&i x=yY,z S'écrit sous la formez= x + i x,

*8i Xx=-Y,z S'écrit sous laformez= x - i x.

Au total," A " est bien un imaginaire pur ssi il existe un réel x tel que:

Z=X+iXxX 0U Z2=X-iX.
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